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1.  
a) Cu notaţia x2 t,= obţinem că ( )( )( )t 1 t 2 t 3 0− − + = , prin urmare t = 1 sau t = 2 sau t = -3.  

Însă t 0> şi rămâne că x2 1= sau x2 2= , prin urmare { }x 0,1∈ .................................................. 

 
 
3p 

b) Impunem x 0.>  Ca mai sus, găsim lg x 1= sau lg x 2= sau lg x 3= − ,  

deci 
1

x 10,100,
1000

 
∈ 
 

 ................................................................................................................. 

 
 
2p 

c) Impunem condiţiile 2x 0, x 13 x 0, x 1 0, 13 x 6 0,> + ⋅ > + > ⋅ − > deci 
6

x , .
13
 

∈ +∞ 
 

  

Se obţine că ( ) ( )( )2 3 2 2lg x x 13x lg x 1 13x 6 x 13x 13x 7x 6+ = + − ⇔ + = + − ⇔  

{ }3x 7x 6 0 x 3,1,2⇔ − + = ⇔ ∈ − . Convin doar soluţiile { }x 1,2∈ .............................................. 

 
 
 
 
2p 

  
2.   

Avem că ( )( )7 6x 1 x x ... x 1 0− + + + + = , deci x = 1 sau x este soluţie a ecuaţiei 
7 6x x ... x 1 0+ + + + =  ..................................................................................................................... 

 
2p 

Dacă x = 1, atunci S = 2008 ............................................................................................................ 2p 
În al doilea caz, formând în S grupe de câte opt termeni, obţinem S = 0 ...................................... 3p 
  
3.  
a) Se foloseşte inducţia matematică ................................................................................................ 3p 
b) Existenţa funcţiei bijective este posibilă dacă şi numai dacă n 22 n= . Conform a), această 
relaţie nu este posibilă pentru n 5≥ . Verificând numerele rămase, obţinem { }n 2,4∈ ................. 

 
4p 

  

4. Avem că y sin 4 t 2sin 4 t
2 6

π π   
= π + + π + =   

   
 

sin 4 t cos cos 4 t sin 2 sin 4 t cos cos 4 t sin 2cos 4 t 3 sin 4 t
2 2 6 6

π π π π 
= π + π + π + π = π + π 

 
.............. 

 
 
 
3p 

Obţinem că ( )
2 3

y 7 cos 4 t sin 4 t 7 sin 4 t cos cos 4 t sin
7 7

 
= π + π = π ϕ + π ϕ =  

 
 

( )7 sin 4 t ,= π + ϕ  cu 
2

arcsin ,
7

ϕ =  iar A 7= ......................................................................... 

 
 
 
4p 

 
 
 


